GYAKORLO FELADATOK - 1. A pénz idéértéke 1. rész (megoldott)

1. Jelenérték (PV, NPV), jovo érték (FV)

Szamitsa ki az aldbbi pénzdramok jelen és jovoértékét. Az A,B,C ajanlatok harom kiilon
esetet jelentenek. 10% kamatlabat haszndljon minden lejaratra. Jovoértéket a 3. év végére kell
megallapitani.

Ajanlat/Evenkénti Azonnali Fizetés egy év | Fizetés két év | Fizetés 3 év
. fizetés mulva mulva mulva
fizetés

A -22 milli6 Ft 10 milli6 Ft 14 milli6 Ft 8 millio Ft
B 8 milli6 Ft 0 18 milli6 Ft 0
C 8 milli6 Ft 8 millio Ft 8 millio Ft 8 millio Ft
A:
NPV =-22 + 10 14 8 =+4 662

(1+0,1) " (1+0,1)° " (1+0,1)°
FV, =-22(1+0,1)° +10(1+0,1f +14(1+0,1) +8=6218

B:
18
PV =8+0+———>+0=22868
(1+0,1)
FV, =8(1+0,1)° +18(1+0,1)' =30,448
C:
NPV = 84— 8 8 7888

(1+0,1)" " (1+0,1) " (1+0,1)°
FV, =8(1+0,1)° +8(1+0,1)° +8(1+0,1)' +8=37,128

2. Evjaradék jovéértéke

Mekkora az évenkénti 6000 eurd tOkebefektetés értéke 4 év mulva, ha a befektetés 8%
hozamot hoz és a befektetés az év végén torténik?

M.2.

a)
4 p—
FV, =6 000- FVIFA,,, (1+0,08) -1

46, = 6000 ( j =6000-4,506 =27 036 eurd

Cash flow aram:
a) kifizetés az év végeén

Ev 0 1 2 3 4
Cash flow 6 000 6 000 6 000 6 000 FV
| 6 000
6 480
6 996
7 560

osszesen 27 036

3. Netto jelenérték (NPV)

Egy vallalkozé 22 milli6 Ft-os befektetést tervez. A befektetésbdl befolyd varhatd
készpénzbevétele a kdvetkezd elsd év végén 10 millio Ft, a masodik év végén 14 milli6 Ft és
a harmadik év végén 8 milli6 Ft. Erdemes-e megvalositani a befektetést, ha a hasonl6
befektetés 10% megtériilést biztosit a befektetd szamara?

M3.

NPV= +4,662 millio Ft (lasd 1.feladat), érdemes megvalositani.
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GYAKORLO FELADATOK - 1. A pénz idéértéke 1. rész (megoldott)

4. Vegyes kamatozas

2012. oktober 25-én bankba tett 300 ezer Ft-ot. A betétet 2014. december 31-én sziinteti meg.
Mekkora 6sszeget kap, ha betétkor 12 %-os kamatot szamolt a bank, és amelyet 2014. oktober 25-
én 15 %-ra emelt. Az év 365 napos, a kamat tokésitése december 31-én torténik.

M.4.

Oktober 25 és december 31 kozott a kamatnapok szama 67.

FV =300-| 1+ 0,12-2 -(1+0,12)-| 1+ 0,12-@+0,15-ﬂ =386 49 ezer Ft
365 365 365

5. Jovoérték éven beliili kamatjovairas esetén
Tételezziik fel, a betét értéke 20 000 Ft, az éves kamatlab 6%, minden lejaratra. Mekkora a
betét értéke 3 év mulva éves, féléves, negyedéves, havi és napi kamatjovairast feltételezve?
M.5.

a) éves kamatjovairas esetén (m=1): FV3 = 20 000 (1+0,06)° = 23 820 Ft

6
b) féléves kamatjovairas esetén (m=2): FV, = 20000 (1+ %j =2388105 Ft

12
c) negyedéves kamatjovairas esetén (m=4): FV, = 20000 (l+ ?j =23912,36 Ft

36
d) havi kamatjovairas esetén (m=12): FV, =20000 (1+ %j =2393361 Ft

¢) folytonos kamatjovairas esetén (¢" ") : FVa =20 000 - %Y = 20 000 - (2,71828)°*8
= 23944,34 Ft.

6. Effektiv, real kamatlab
Mekkora az éves 6% névleges kamatlab tényleges, effektiv értéke éves szinten éves, féléves,
negyedéves, havi és folytonos konverzids periddusok (t6késitési periodusok) feltételezésével?
Mekkora az éves 6% nominalis kamatlab realértéke 4,8% inflacios rata esetén?
M.6.

a) éves kamatjovairas esetén: reg = (1 + 0,0) — 1 = 0,06; re = 6%

2
b) féléves kamatjovairas esetén: Iy, = (1+%j —-1=0,0609 ; re = 6,09%

4
C) negyedéves kamatjovairas esetén: I :(1+¥j —1=0,0614": res = 6,14%

12
d) havi kamatjovairas esetén: I :(1+%j —-1=0,0617 ; res=6,17%

e) folytonos kamatozas esetén: ret = g% 1 = 0,0618; re = 6,18%

f) rreél = ﬂ _1:0,0115, (yeal = 1,15%
1+0,048

7.0rokjaradék
Mennyit ér az a orokjaradék jellegli kotvény amely évi 40 $-t fizet az idok végezetéig, a
befektetés elvart hozamrataja 8%?
M.7.
_ 40

PV =——=500 $
0,08
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GYAKORLO FELADATOK - 1. A pénz idéértéke 1. rész (megoldott)

8. Kés6bb kezdodo orokjaradék jelenértéke

Az ARA Rt. részvényenként 65 eurd osztalék fizetését igéri (a részvény lejarat nélkiili
értékpapir). A negyedik év végétol fizet osztalékot. Ertékeljik az osztalékaramot, ha a
befektetok elvart hozamrataja 9%.

M.8.

pv_ -85 1 3
PP 0,09 (1+0,09)

=557,56 eurd vagy

PVoerp = (65/0,09) - PV1Fgo; 360 = 722,22 - 0,772 = 557,55 eurd.

9. Evjaradék jelenértéke (PVAN)
Az MED Kft. két lehetdséget értékel. Egyik valasztasi lehetdség: vasarol most 1,5 millidért
egy masologépet. A masik lehetdség: a kdvetkezd 5 évben minden év végén 350 ezret fizet
ugyanazért a masologépért.

a)  Melyik lehetéséget érdemes kihasznalni, ha a vallalat elvart megtériilése 12%?

b)  Hogyan modosul az értékelés, ha az év elején kell fizetnie?
M.9.
a) éves fizetések az év végén torténnek:

1 1
012 0,12(1+0,12)°

PVAN = 350 - PVIFA 59 560 = 350 ( J:350 3,605 = 1277,5 ezer

Erdemesebb a részletfizetést valasztani.
b) éves fizetések az év elején torténnek:

1 1
012 0,12(1+0,12)"

PVAN = 350+350- PVIFA ¢, 46 = 350+ 350 { j = 1412,95 ezer

Erdemesebb a részletfizetést valasztani.

10. Evjaradék jelenértéke (PVAN)

D.A. karpétlasi jegyét évjaradékra valtotta at. A kovetkez6 7 évben évi 1,4 millio Ft-ot kap. A
kifizetések az év végén esedékesek. Mekkora a karpodtlasi jegyek értéke? Az alternativ
kamatlab 10%.

M.10.

PVAN =14-PVIFA g, -, = 1,44,868 = 6,815 millio Ft

11. Evjaradék (AN)

Egy vallalkoz6 2 500 000 Ft hitelt vett fel 4 évre 14%-o0s kamattal. A kamat és toketorlesztés
az év végeén esedékes, Osszegét szamitsa ki az évjaradék képletével.

M.11.

PV = AN x PVIFA 44, = AN x 2,918 = 2 500 000 Ft > AN = 856751 Ft

Ev | Adéssdgszolgilat | Kamathdnyad/év | Tékehdnyad/év Fennadllo
/éy kotelezettség
0 2 500 000
1 856 751 350 000 506 751 1993 249
2 856 751 279 055 577 696 1415 553
3 856 751 198 177 658 574 756979
4 856 751 105 597 751 154 = (
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12. Atalany adéssagszolgilat (annuitis, AN)
Tételezziik fel, hogy 900 000 Ft aruvasarlasi kolcsont szeretne felvenni. A folyositds egy
Osszegben torténik. A visszafizetési hatarido 3 év. A bank altal alkalmazott kamatlab 14%
amely a hitel futamideje alatt nem valtozik. A kdlcsonszerzddés alapjan a tartozast (téke +
kamat) évente azonos nagysagrendben kell torleszteni.

a) Szamitsa ki az évente fizetendé addssagszolgalat sszegét!

M.12.
a) 900000 = AN - t_ ! 3
0,14 014-(1+014)
= 900000 =387596 9 Ft
b) Torlesztési terv:
Ev Fennadllo toketartozas | Esedékes kamat Esedékes Esedékes
idoszak végeén toketorlesztés | adossagszolgalat
0 900 000
1 600 000 126 000 300 000 426 000
2 300 000 84 000 300 000 384 000
3 0 42 000 300 000 342 000

13. Atalany adéssagszolgalat (annuitas, AN)

Lakasvasarlashoz 15 millio Ft-ot vesz fel bankjatél. A visszafizetési id6 5 év. A piaci
kamatlab 6%. Mekkora a havi addssagszolgalati kotelezettség 6sszege?

M.13.

15000000=AN-( L L

0,005 0005-1005%

] - AN = 289 992 Ft

14. Orokjaradék jelenértéke

Egy alapitvany 6rokjaradék formajaban az elsé évben 500 000 forintot, az elsd évet kdvetden
pedig évi 5%-kal novekvd orokjaradékot kivan juttatni a kedvezményezetteknek. Mekkora
Osszeget helyezne az alapitvanyba, ha a piaci kamatlab 10%?

M.14.

PV 500000

verp = ———— = 10000000 Ft
01-005
15. Evjaradék jelenértéke
Egy biztosito intézet évi 100 000 Ft-ot fizet ligyfelének 5 éven keresztiil. A kifizetések az év
végeén esedékesek. Mekkora a kifizetések jelenértéke, ha az alternativ kamatlab 12%?
M.15.
PVAN= 100 000 x PVIFA ;¢ s¢ = 100 000 x 3.605 = 360 500 Ft

16. FV egyszerii kamatozassal

Mekkora lesz masfél évre lekotott 10MFt értéke a futamidd végén, amennyiben a bank az
egyszerll kamatszamitast alkalmazza, a névleges kamatlab pedig 11%?

M16.

FVis =10 x 1,11x1,5 = 16,65 MFt

17. FV kamatos kamatozassal
Amennyiben SMFt lekotiink harom évre, 9%-os névleges kamatlabra, mekkora 6sszeghez
jutunk a futamidé végén? Mekkora a jovairt kamat nagysaga?
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M17.
FV3= 5000 000 x 1,09° = 6 475 145 Ft - kamat = 6 475 145 — 5000 000 = 1 475 145 Ft

18. Effektiv kamatlab
Melyik befektetési lehetdséget valasztand a kovetkezd 3 alternativa koziil?

A) Evente 15% kamat B) Félévente 14% kamat C) Negyedévente 12%
Hatarozza meg az effektiv kamatlabat mindharom konstrukciora!
M18.

Arss=r=15%

B. rer= (1+0,14/2) -1 = 1,072 — 1= 1,1449 — 1 = 14,49%

C. rer= (1+0,12/4)* = 1=1,03* -1 =1,1255 - 1 = 12,55%

Az elsot érdemes valasztani, mert ennek a legmagasabb az éves tényleges hozama.

19. Fixtagu orokjaradék jelenértéke

Egy lejarat nelkiili kotvény évi 1MFt-ot fizet. Mekkora ennek a befektetési lehetdségnek a
mai értéke, ha a tokekoltség 14%?

M109.

PVperp = 1 000 000/ 0,14 = 7 142 857 Ft

20. Novekvo tagua orokjaradék jelenértéke

Egy életjaradék évi 2 MFt-ot fizet a kdvetkezo évt6l fogva, mely Osszeg ezutan évente 6%-kal
emelkedik. Mekkora ennek a befektetési lehetdségnek az értéke, ha a tékekoltség 12%?

M20.

PVperp = 2 000 000/ (0,12 — 0,06) = 2 000 000/ 0,06 = 33 333 333 Ft

21. Annuitastényezé
Hatarozza meg a kdvetkez0 annuitastényezo értékét:
a, FVIFA (10%, 5 év) b, FVIFA (12%, 12 év)
M21.

(1+n'-1_(1+0,1)° -1

a, FVIFAps = r 5 =061051/01=6,1051
t 12
a, FVIFA, = (1+ ? 1+ 06112; L 289607012 = 32,4665

22. Annuitas (AN)

Mekkora lesz az éves atalany addssagszolgalat (t6ketorlesztés + kamat), amennyiben SMFt
hitelt vesziink fel 10 évre, évi 12%-0s kamatlabra? (atalany = évente azonos addssagszolgalat)
M22.

PVIFA10= (1,12'°-1) /0,12 = 2,106

PVan= AN x PVIFA;; 2 AN = PVan / PVIFA;= 5000 000/ 2,106 = 2 374 169 Ft

23. Effektiv kamatlab

A kovetkez 3 betéti konstrukcio koziil valaszthatunk:

A, Evente 16% B, Félévente 14%  C, Havonta 12%

Hatarozza meg az effektiv kamatlabat mindharom konstrukciora! Melyik a legkedvezébb
alternativa? Amennyiben 3 MFt-ot kotiink le, mekkora lesz a realizalt kamat nagysaga (Ft) az
év végére a legkedvezébb konstrukeio esetén?

M23.

A res=r=16% Elegkedvezobb alternativa
B. ey = (1+0,14/2)2 -1 = 1,07 — 1 = 1,1449 — 1 = 14,49%

C. rer= (1+0,12/12)* -1 =1,01*-1=1,1268 — 1 = 12,68%
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Kamat = 3 000 000 x 0,16 = 480 000 Ft

24. Orokjaradék jelenértéke

Szamitsa ki, hogy mekkora 6sszeget kell befizetni ahhoz a jelenben, hogy végtelen hosszu
idon at kapjunk 50 ezer forintot 10 szazalékos kamatlab mellett!

M24.

PVperp = 50 000 / 0,1 = 500 000 Ft

25. Annuitas (AN)

Egy nyugdijas a biztositojaval 12 éves jaradékszerzddést akar kotni. A biztositd ajanlata ugy
sz6l, hogy 12 éven keresztiil minden év végén egy meghatarozott fix 0sszeget fizet, ha az
igyfél ma befektet 2 MFt-ot. A tdke alternativkdltsége 14%. Mekkora Osszeget fog kézhez
kapna az ligyfél minden év végén?

M25.
PVAN = AN - PVIFA1

1 1
PVIFA,, ,, = = 5,660

014 014-(1+014)7
2 000 000 = AN - 5,660 = AN = 353 357 Ft

26. Annuitas jelenértéke (PVAN)
Szamitsa ki, hogy mekkora annak az annuitdsnak a jelenlegi értéke, amely 7 éven keresztiil
évi 10 ezer dollart biztosit 8 szazalékos rogzitett kamatlab mellett!
M26.
1 1

008 008-(1+008Y

PVAN =10 000 - PVIFAg7 PVIFA, , = = 5,5064

PVAN = 10 000 - 5,5064 = 55 064 $
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